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Ny XI edycja szkolnego konkursu
,& “ »0 jeden poziom abstrakcji wyzej”
Y objetego patronatem Dziekana Wydzialu Matematyki
FAN i Informatyki Uniwersytetu Jagiellonskiego.
g »
UNIWERSYTET rok szkolny 2023/ 24
JAGIELLONSKI
W KRAKOWIE III etap

1. Udowodnij, ze jesli dodatnie liczby a, b, ¢ spelniaja warunki:

1 1 1

b=2023"%2% ora; ¢=2023""%=" 5 a=2023"" %=

2. Symbolem m!! oznaczamy iloczyn wszystkich liczb nieparzystych od 1 do m,
jesli m jest liczba nieparzysta, a iloczyn wszystkich liczb parzystych od 2 do m,
gdy m jest liczbg parzysta:

(2n—1)!!:1-3-5-...-(2n—3)(2n—1)

(2n)1=2-4-6-...-(2n-2)2n
Wykaz, ze dla kazdej liczby ne N, zachodzi rownosc:

(n+1)(n+2)-....(2n-1)-2n=2"(2n-1)!

3. Uzasadnij, ze dla kazdych liczb rzeczywistych ai b zachodzi nieréwnosc:
[2a]+[2b]>[a]+[b]+[a+b]

gdzie symbol [x] oznacza najwieksza liczbe catkowita nie wieksza od x.

4. Rozwiaz uklad rownan w zbiorze liczb rzeczywistych dodatnich:

Xy+1=2y
yz+1=2z2
ZX+1=2x

5. W trgjkacie ostrokatnym ABC poprowadzono z wierzchotka C wysokos¢ CD.
Wykaz, ze jesli | AC|—|AB|< AB|—|BC|=r, to | AD|—|BD|=4r
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